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BAREM DE L'EXAMEN:

Cal elegir sols UNA de les dues OPCIONS, A o Bs’han de fer els tres problemes d’aquesta opcio.

Cada problema puntua fins a 10 punts.

La qualificacié de l'exercici és la suma de leslifjoacions de cada problema dividida entre 3,rioapnada a les centésimes.

Es permet I'Gs de calculadores sempre que no sigiadigues o programables, i que no puguen reali@aul simbolic ni emmagatzemar text ¢
férmules en memoria. S'use o no la calculadoragsldtats analitics, numerics i grafics han dfesgenpre degudament justificats.

BAREMO DEL EXAMEN:

Se elegira solamente UNA de las dos OPCIONES, A oBse han de hacer los tres problemas de esa opcién.

Cada problema se puntuara hasta 10 puntos.

La calificacion del ejercicio sera la suma de Efficaciones de cada problema dividida entre prpramada a las centésimas.

Se permite el uso de calculadoras siempre queamgséficas o programables, y que no puedan reatiteulo simbdlico ni almacenar texto o

férmulas en memoria. Se utilice o no la calculadlmsresultados analiticos, numéricos y graficeisedan estar siempre debidamente justificad

OPCIO A
2x +3z = «a
Problema A.1.Es dona el sistema d’equaciofisx —2y +2z = 5 |, en quex s un parametre real.

3x -y +45z=a+1
Obtinguewaonadament escrivint tots els passos del raonament utilitzat

a) Els valors dex per als quals el sistema és compatible i determinat (4punts)
b) La solucio del sistema quan= —1. (Punts)
c) El valor dea per tal que el sistema tinga una solugigy, z) que verifiquex +y +z = 0. (3punts)

Soluci6. a) El determinant de la matriu de coeficients dslema val—1; per tant, el sistema és sem
compatible i determinat. ), y,z) = (7,—4,—5). c) La soluci6 é& = 1.

Problema A.2.Es dona el pla : 2x +y + 2z = 8i el puntP = (10, 0, 10).
Obtinguewaonadament escrivint tots els passos del raonament utilitzat

a) La distancia del purt al plarn. (Punts)
b) L'area del triangle els vertexs del qual sén elstpd, B i C, obtinguts en trobar la interseccié
del plar amb els eixos de coordenades. puats)
c) El volum del tetraedre els vértexs del qual $9n4, B i C. (3punts)
8
Solucié.a)% = 10,66 ul. b) 24 ua. ci— = 2756 = 85,33 uv.
2 _ _ x3+x%+5x-3
Problema A.3.Es dona la funcio real definida per h(x) = ~Zi7eiE

Obtinguewaonadament escrivint tots els passos del raonament utilitzat

a) El domini de la funcid. Els limits liT h(x) i lirrol h(x). (1 +unts)
X—+00 X—
b) L’asimptota de la corbp = h(x). (Rints)
c) La primitiva de la funcid (és a dir, [ h(x)dx) i I'area de la superficie tancada entre
lesrecteyy = 0, x = 1, x = 5ila corbay = h(x). (3 + 2punts)

2
Solucié.a)] — oo, +oo[. +o0, —S. b)y =x—1.¢) x?—x + In(x? + 2x + 5) + C , area =8 + In5 ua.
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OPCIO B

Problema B.1.Es donen les matrius = ( 1 4) I X = (x)

-1 6 y
Obtinguewaonadament, escrivint tots els passos del raonament utilitzat
a) Els valors dex per als quals I'equacio matricidk = aX sols admet una solucio. plhts)
b) Totes les solucions de I'equacié matricddl = 5X. (3punts)
c) La comprovacio qu¥ = (Lll) €s una solucié de I'equacio matrici! = 2X i, sense calcular
la matriuA1°, el valor deg tal queA*°° (;L) =p (;L) (Rints)

Solucié.a)2 # a # 5. b) (x,y) = A(1, 1) per a qualsevdl real. c) La soluci6 é§ = 2190,

Problema B.2.Es donen en I'espai la reota% = _l4 = % I elplam:x + 2y + 3z = 6.
Obtinguewaonadament, escrivint tots els passos del raonament utilitzat
a) La posicio relativa de la rectd el plar en funcié dels parametres realsf. (Punts)
b) La distancia entre la recta i el plar quana =6 i 8 = 3. (Bunts)
c) L’equacié del pla que passa €0, 0) i que no talla al pla. (Bunts)

Solucid.a) Sif # 3, r i es tallen en un punt; Bi= 3 i a # 6, r és parallela no continguda em; sif§ = 3 i
a = 6, r esta contingudaen b) 0. cx + 2y + 3z = 0.

Problema B.3.Un projectil esta unit al purfb, 2) per una corda elastica i tensa. El projectil recta corba
y = 4 — x? d’extrems(—2,0) i (2,0).
Obtinguewaonadament escrivint tots els passos del raonament utilitzat:
a) La funcié de la variable que expressa la distancia entre un punt qualgeyél— x?) de la
corbay = 4 — x? i el punt(0, 2). (2 punts)
b) Els punts de la corba= 4 — x? a major distancia absoluta del p02) per a—2 < x < 2. (2punts)
c) Els punts de la corba= 4 — x? a menor distancia absoluta del p(hR) per a—2 < x < 2. (2punts)
d) L'area de la superficie per la que s’ha mogut tdaelastica, és a dir, I'area compresa entre
les corbey =4 —x2? i y=2—|x|quan—-2 < x < 2. (4punts)

Soluci6.a)yxZ + (2~ xD)2. b)(=2,0) i (2,0). ) (=%, %) i 2, D. .




OPCION A

2x +3z = «a
Problema A.1.Se da el sistema de ecuaciofies -2y +2z = 5, dondex es un pardmetro real.
3x -y +5z=a+1
Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiéido:
a) Los valores dex para los que el sistema es compatible y determinado (4untos)
b) La solucion del sistema cuando= —1. (Buntos)
c) El valor dea para que el sistema tenga una solu€iry, z) que verifiquex + y + z = 0. (3puntos)

Solucion. a) El determinante de la matriz de coeficientessilgema vale-1, luego el sistema es siemj
compatible y determinado. £, y, z) = (7, —4,—5). ¢) La solucion eg = 1.

Problema A.2.Se da el plana : 2x + y + 2z =8 y el puntoP = (10,0, 10).
Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utidido:

a) La distancia del puntB al plano . (untos)
b) El area del tridngulo cuyos vértices son los pudtoB y C, obtenidos al hallar la

interseccion del planm con los ejes de coordenadas. pufdos)
c) El volumen del tetraedro cuyos vértices o4, B y C. (3puntos)

8
Solucién.a)= = 10,66 ul. b) 24 ua. ¢} = % = 85,33 uv.

3442 —
Problema A.3.Se da la funcién red definida porh(x) = %
Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiéido:
a) El dominio de la funcidéi. Los limites liT h(x) y lirr(} h(x). (1 + Zountos)
X—+ 00 X—
b) La asintota de la curva= h(x). (Rintos)
c) La primitiva de la funcior (es decir, [ h(x)dx) y el &rea de la superficie encerrada entre
lasrectay = 0, x = 1, x = 5 y la curvay = h(x). (3 + Puntos)

2
Solucién.a)] — oo, +oo[. + o, —%. b)y = x — 1. ¢) x?— x +1In(x?+ 2x +5) + C , &rea 8 + In5 ua.
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OPCION B

Problema B.1. Se dan las matrices= ( 1 4) y X= (x)

-1 6 y
Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiéido:
a) Los valores dex para los que la ecuacién matricdf = aX solo admite una solucién. [4ntos)
b) Todas las soluciones de la ecuacion matrickal= 5X. (3puntos)
c) Comprobar qu& = (41}) es una solucion de la ecuacion matridisll= 2X vy, sin calcular
la matrizA°°, obtener el valog tal queA®®® (;L) =p (;L) (3puntos)

Solucién.a)2 # a # 5. b) (x,y) = A(1,1) para cualquiet real. c) La solucion g8 = 2100,

Problema B.2.Se dan en el espacio la rectag% = _14 = % y el planar:x + 2y + 3z = 6.
Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiéido:
a) La posicion relativa de la rectay el planar en funcidn de los parametros realey f. (5puntos)
b) La distancia entre la rectay el planor cuandox =6 y S = 3. (Puntos)
c) La ecuacién del plano que pasa [{6y0,0) y que no corta al plano (2puntos)

Solucion.a) Sif # 3, r y m se cortan en un punto;si= 3y a # 6, r es paralela no contenida=nsif = 3
y a = 6, r esta contenidaen b)0. cx + 2y + 3z =0.

Problema B.3.Un proyectil esta unido al pun{6, 2) por una cuerda elastica y tensa. El proyectilmmeda
curvay = 4 — x? de extremog—2,0) y (2,0).
Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiéido:

a) La funcién de la variable que expresa la distancia entre un punto cualq(igda— x?) de la

curvay = 4 — x? y el punto(0, 2). [@ntos)
b) Los puntos de la curva= 4 — x? a mayor distancia absoluta del pu(@)

para—2 < x < 2. (2 puntos)
c) Los puntos de la curva= 4 — x? a menor distancia absoluta del pu(@p2)

para—2 < x < 2. (Buntos)
d) El area de la superficie por la que se ha moviduéada eléstica, es decir, el area

comprendida entre las curvas= 4 — x? ey = 2 — |x| cuando-2 < x < 2. (4ountos)

Solucion.a)yx2 + (2 - x2)2. b)(=2,0) y (2,0). O)(-%, 3 y (2, D). d)Z.




